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Definition 8.1. Fiir einen Graphen I' und eine natiirliche Zahl | heifst Vi ...V}
Farbpartition von T' wenn V(T') = V1 U... .UV, und < V; >r leer. Das minimale
I =:v(T") heifit chromatische Zahl, die V; heiffen Farb-Klassen.

Lemma 8.2. Sei I' ein bipartiter Graph und A Eigenwert dann gilt:
—\ ist Figenwert mit gleicher Vielfachheit

Definition 8.2a. Fir einen Graphen T ist
kmin(T') der minimale Kontengrad

kave(T) der durchschnittliche Knotengrad
Emaz(T) der maximale Knotengrad
Lemma 8.3. Sei I' ein Graph, dann gilt:

1. Fiir jeden Subgraphen A C T' gilt:

/\mam(A) S )\maw(r) und )\mzn(A) Z Anun(r)

2. FirT gilt:
kmaz(r) Z )\maz(r) Z kave(r) Z kmzn(r)

Definition 8.3a. FEin Graph T' heifst 1-kritisch, wenn v(T') = | und fiir jeden
Subgraphen A #T gilt v(A) < 1.

Lemma 8.4. Sei T ein Graph mit v(T) > 2 dann gilt:
gibt es einen l-kritischer Subgraph A C T s.d. Yv € V(T') gilt: grada(v) >1—1
Satz 8.5 (WIilf 1967). Sei T' ein Graph, dann gilt:

v(T) <14+ Apaz(D)



P

Lemma 8.6. Sei X € R" " partitioniert in X = <Qt

g), wobei P und R

symmetrische, quadratische Matrizen sind. Dann gilt:

)\mam (X) + Amin(X) S Am,(m? (P) + Am,(m? (R)
Korollar 8.7. Sei A € R"™*" symmetrisch in t*> Partitionen A;; unterteilt s.d.
Ay; quadratisch ist, dann gilt:

)\mam (A) + (t - 1))\m2n (A) S Z )\maa:(An)
i=1

Satz 8.8 (Hoffmann 1970). Fir einen Graphen I" mit mind. einer Kante gilt:

)\max(r)
v()>1- 7)\min(F)

Korollar 8.8a. Sei ' ein planarer und zusammenhdngender Graph, dann gilt:

1
*7)\marr
< —ZAmaa (D)



