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1 Bestimmen Sie die Hiufungspunkte der rekursiv definierten Folge (@n)nem mit:
ao € IR, ag > —6 beliebig, aber fest, und an4q := N

2 Zeigen Sie, da8 fiir beliebiges p € IN gilt: 3244 ;!3—,5' = %(1 Sz % A ol %p)‘
@ Betrachten Sie die Folge (fn)nen von Polynomfunktionen mit el =3k ;f;;:c*.
Bestimmen Sie die grofite reelle Zahl a, so daB (fn)nemv auf (0, a) punktweise
gegen eine Funktion f : (0,a) —» R konvergiert.
Zeigen Sie insbesondere, da f auf (0, a) stetig ist.

( 4\ Zeigen Sie, daB fir die Exponentialfunktion ezp gilt: ezp(z + y) = ezp(z)ezp(y).

/ Die Funktion f : R — IR habe folgende Eigenschaften:
i) f sei stetig in 0, ii) f(z +y) = f(z)f(y) far beliebige z,y € R,
i) f(1) =e.
Zeigen Sie, da f = ezp.
Tip 1: Da ezp die Kriterien i) - iii) erfiillt, reicht es zu zeigen,
daB diese Kriterien f eindeutig bestimmen.
Tip 2: Es gilt:f(27%) = (f(1))*"" fiir k € IN. Beweis!

@/ Sei n € IN beliebig, aber fest. Betrachten Sie die Funktion f:[0,1] = IR mit
f(z) := {/=. Zeigen Sie, daB f einen Fixpunkt hat.

7 Sei f: R — R gleichmaBig stetig. Zeigen Sie, daB es eine Konstante L > 0 gibt
mit der Eigenschaft: |f(z)| < L(1 + |z|) fir alle z € R.

@" Sei f : IR — IR stetig, und es gebe positive Konstanten co, Ch, so daB fiir alle z € IR gilt:
~" f(2) 2 Ciz® - co-
Zeigen Sie, daB f ein globales Minimum auf IR hat.
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